Legendrova hypotéza

Pavel Hruby

Hypotéza

Legendrova hypotéza - mezi ¢isly n? a (n+1)? lezi aspofi jedno prvocislo.

Uvod

Necht n je pfirozené Cislo vétSi nebo rovné 3. Mame dokazat
n? <p, < (n+1)>2

Ozname p; = [nsz (nejvétsi prvocislo mensi nez n2)

Pak

pi < N? < py < Pigm < (n+1)?

Dikaz

pi < 1% <P < Pigm < (0 + 1)?

n? urcité lezi mezi dvéma sousednimi prvocisly. Tedy p; 1 je nejmensi prvocislo vétsi nez n.
2

pi < N° <DPiy1

Pak plati

\/p_i <n < Pi+1
0 <n—/pi </Pir1 —/Pi
Plati (viz dlikaz Andrikovy domnénky —A.d.)

\/pi+1_\/FTi< 1

a protoze ma platit
pi <n* < Ppiyg

pak

0<n—/pi <Pir1 —/Pi <1

Pro L (z diikazu A.d.)

1+./8p;+1

L=—"7 —~
plati

pi <n® <pj; <p;+1L
tedy

pi<n2Spi+L



pi <n? < p; +/2p;
pi <n® < p; +/2p;
5 V2
pi<n“<pj|ll+—
Jpi
pro nejvétsi prvocislo mensi neZ n2
pi = lnsz

Takové prvocislo vzdy existuje, navic mame zaruceno, Ze v intervalu (p;, p; + L) existuje alespon
jedno prvocislo a ponévadz nemtZze byt men3i nez n?, musi byt vétsi, navic pro toto prvocislo p;
plati nerovnost p; <n? < pjy; < p;<p; +L

Dale plati
pi + L < (n+1)2
pi ++/2p; < (n + 1)?

V2 V2
pi<1+—><(n+1)2=n2+2n+1<pi<1+—>+2n+1

Vpi Vpi
0<2n+1
Tedy mame
pi <n® <pj <pj<p;+L<(n+1)?
Tedy existuje p; takové, Ze
n? < p; < (n+1)*

<



